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Problema 1. Siano a,b due numeri interi non nulli tali che
a =y 1 1 + 1 + 1 . 1
b T ETETE TR T

Mostrare che a &€ un multiplo di 7.

Problema 2. Determinare tutte le funzioni f : R — R tali che

of(r+1)—(z+1)f(z) =0 per ogni z € R,
f*(z) <2025 per ogni z € R.

Problema 3. Un sottoinsieme 2 dello spazio euclideo R? si dice limitato se esiste un
reale M > 0 tale per cui

lz] < M, |yl < M,|z] <M per ogni (z,y,z) € Q.
Sia ora, al variare di n € N, 'insieme €2, definito nel modo seguente:
Qn={(z,9,2) ER¥: 2™ + " — 2" <1, 24y +22 = 1}

Stabilire se gli Q,, sono limitati.

Problema 4. Sia a un tetraedro regolare (un poliedro che ha per facce 4 triangoli equila-
teri). Assumiamo che lo spigolo di a sia lungo 1. Sia £ un ottaedro regolare (un poliedro
che ha per facce 8 triangoli equilateri) assumiamo che i sei vertici di 3 siano i punti medi
dei sei spigolo di . Sia infine v un ulteriore tetraedro regolare, assumiamo che i quattro
vertici di v siano al centro di quattro delle otto facce di 3.

(1) Calcolare la lunghezza dell spigolo di 3.

(2) Calcolare il volume di 3

(3) Calcolare la lunghezza dello spigolo di ~

(4) Calcolare il volume di ~

Problema 5. Esibire un polinomio monico f € Z[X] tale che f(V/2 +V/3) = 0.
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